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1 Disequazioni algebriche e razionali

1.1 Disequazioni algebriche lineari

Esercizio 1 (Disequazioni lineari) Risolvere le sequenti disequazioni li-
neari:

.3z —6>0
1w —2x+1<0

1. dT — 2 > —dr + 3



w. 3xr —2+4r <Tx+3
v. 20 —2—9x > -T—Tr+5

VI.

VL.

1.2 Disequazioni algebriche di secondo grado

Esercizio 2 (Disequazioni di secondo grado) Risolvere le sequenti equa-
210N1:

i. ¥* —5r+6>0
. 20 +14+3<0
. —4a? +4r+5<0
w. 22 4+8x+16<0
v. 22 -9<0

vi. 423 >0

vii. 222+ 7z >0

1.3 Disequazioni razionali

Esercizio 3 (Disequazioni razionali) Risolvere le sequenti disequazioni frat-
te:

2x+1
3r—2 S 0

.. T+5
“. =718 = U

142z
. iy < 0

z2—6x+8 <0

W 5 g9 =



1.4 Disequazioni algebriche di grado superiore al se-
condo

Esercizio 4 (Disequazioni algebriche di grado maggiore di 2) Risolvere
le sequenti disequazioni algebriche

20 —7m)(x —5)(2x —7) <0
r+1)32? - 2)(3r —v/2) <0
3v+D42r +1)3(2® +3) >0

22 — /5)3(x? + 1)(22 — 9) > 0

Esercizio 5 (Scomposizione di polinomi) Scomporre, in fattori irridu-
cibili, 1 sequenti polinoma:

i. x* — 16
ii. 2 + 22 + 1
iii. 2 —2x 4+ 1
. 2+ 8x + 16
v. 2 —8
vi. 23+ 27
vit. o3+ 42 + 4x
viti. xt — 16

ir. 81x* — 64

i, vt — 222+ 1
zii. ot + 22° + 22

zii. (x4 1)* — (2% — 1)?



Esercizio 6 (Disequazioni di grado maggiore di 2 e scomposizione)
Risolvere le sequenti equazioni:

i. x(z —4)(z* —16) <0
i (z—2)(x+1)(z* 4+ 22% + 22) <0
it (2?2 —8x + 7)(x* —81) >0

w. 2z +1)[(x+ 1) = (22— 1)?] >0
2z +2)*—(z+1)*>0

(=13 +(2—=1)>0

vii. 2t — 4% — 22+ 160 —12 <0

Esercizio 7 (Disequazioni biquadratiche) Risolvere le sequenti disequa-
ziont biquadratiche

it =222 —-15<0
i, 162* — 1722 +1> 0
i, 3zt + 222 —5>0
iv. x* — 522 >0

v. Tt +522+9<0
vi. V5t =322 +2>0
vit. 3zt + 522 >0

Esercizio 8 (Disequazioni reciproche) Introdotti i sequenti polinomi re-
ciproct:

ax* + ba® + cx® + bx + a (polinomio reciproco di prima specie)

ax* + bx® — bz — a (polinomio reciproco di seconda specie)

i. Provare che se a # 0 ¢ radice di un polinomio reciproco di prima o di
seconda specie anche é ¢ radice dello stesso polinomio.

1. Provare che un polinomio reciproco di seconda specie ha sempre come
due delle sue radici 1.



11. Risolvere le disequazions:
ax* + bx3 + cx® + bx + a > 0 (disequazione reciproca di prima specie)
axt + bx® —bx — a > 0 (disequazione reciproca di seconda specie)

w. Risolvere le sequenti disequazioni reciproche:
2t =523 4+ 822 —5x+1>0
3zt 4+ 1023 — 10z —3 >0
ot — AP+ 42 —-1<0
dpt — 1723 + 822 — 1720 — 4 > 0.

2 Disequazioni con i valori assoluti

Esercizio 9 (Proprieta dei valori assoluti) Siano M, N > 0, dimostrare
che

lz| <M <—= —-M<zxz<M
.
|z| > N <= < —-N, >N
14,
‘33'1 +£L’2’ < ‘33'1‘ + ‘1’2’, V.I'l,iL’Q eR
0.
Hﬂfl’ — ‘ZIZ’QH < ’1'1 —.1'2‘, Vxl,xg eR
Esercizio 10 (Disequazioni con i valori assoluti) Risolvere le sequenti
disequazioni con i valori assoluti
0.
lt —5—-5<0
.
71— |z|) > —x
111
2+ |z -6<0



0.
lz| < |52% — 152]

V. ’x|
P TP <1
Vi,
327 — 8z — 21| < 2
V.
i — ?‘ <1
Viii.
=

3 Disequazioni irrazionali

Esercizio 11 (Disequazioni irrazionali: radici ad indice dispari) Risolvere
le sequenti disequazioni irrazionali

.
20 — 1 < v/8x(x? — 1)

1.

Vad =52 + 192 — 12 < x

Esercizio 12 (Disequazioni irrazionali: radici ad indice pari) Risolvere
le sequenti disequazioni irrazionali:

0.

20 +1 < V4x?2 —4x — 15

1.

Vi +dr —21 <22 -3

1140,

9z — 1 < V9 — 22



Esercizio 13 (Disequazioni irrazionali) Risolvere le sequenti disequazio-
ni 1rrazionali:

i V2x —1<5

. —b < V/4a? — 4z — 15
iii. /3rx —2 < =51

w. V3r—2>—1

Esercizio 14 (Disequazioni irrazionali con risoluzione mediante posizioni)
Risolvere le sequenti disequazioni irrazionali

.

3Wr+1l+vVer+1—-4>0

0.

3V —14+ 26 —1-2<0

Esercizio 15 (Disequazioni irrazionali con valori assoluti) Risolvere le
sequenti disequazions

.

2| V1 — 222 > 22 — 1

1.

|z —1|V322 — 1> V2(z — 1)

1.

72 — 1| V3 — 422 > 42® — 3

0.

(7Tx — 1) V3 — 422 > 42* — 3

lz| Va2 —2 < 2? -1



4 Disequazioni logaritmiche ed esponenziali

Esercizio 16 (Disequazioni logaritmiche) Risolvere le sequenti disequa-
ziont logaritmiche

.

1 < 1
0gy T -

1.
logé T > V3
219.
2
log%(x +4x) < logz%5

1. .
log1 (1 + —) >1
2 x
v.
—2>log(x —1)
L.
log (Bx — 2x2) <0
V1. 5
log, (—Qx2 + x4) < B
VA,

log (mQ — Qx) < log (xQ + 2)

Esercizio 17 (Disequazioni esponenziali) Risolvere le sequenti disequa-
zioni esponenziali

1.
9% < 3

1 x—1222
o> | -
(5)

1.



291.
81:8—1 2 3:(:2

Esercizio 18 (Disequazioni) Risolvere le sequenti disequazioni

B~

81m—1 Z 3%2

.

1.

141.
e+t —2<0

0.
et —e"-2<0
. )
(x42)@2 > 1
VI.
(2% —4)" > (2* — 4)
VL.

log,,5(2*> — 5z +6) >0

5 Disequazioni trigonometriche

Esercizio 19 (Disequazioni trigonometriche) Risolvere le sequenti di-
sequazioni trigonometriche

1.
sinr < —
1.

sine > —
2



iii.
2¢in’x —5sinz+1>0

7.

2cosT < V3
.

2cos’xr < 1
VI.

cos’z —2cosz —3<0

Esercizio 20 (Disequazioni trigonometriche) Risolvere le sequenti di-
sequazioni trigonometriche

0.
V3 — tangx > 0

1.
cosx —sinz > 0

141.
cos?x —sin?z > 0

7.
2\/§sinxcosx— 1<0

Esercizio 21 (Disequazioni trigonometriche) Risolvere le sequente di-
sequazione trigonometrica

V1—2sin’z > V2sinz + 1

10



